Varianta 67
SUBIECTUL |
a) sinzzﬁ
3 2
b) a=1.
c) d(M,NP)=4.

d) PunctulT este mijlocul segmentului (NB3 T(2,2).

€) mediana dinM esteMT =2.
f) b=4.

SUBIECTUL Il
1
a) 10+11+...+30=420.
b) Numirul elementelor mdimii A este 21.

d) 1n mutime sunt 5 numere divizibile cu 5 .
e) C=120.
2.

Q) f'()=t+x.
X
b) Deoarecef'(x)>0,0x>0= f este strict cresitoare pe(0, ).

0 (X022 x+32(A) Ox>0.
X

d) j[f(x)—x—;jdle.
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e lim—>~==,
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SUBIECTUL 111

a) det(d) =a’+3p*=1.

b d
b) Fie ABOG=A=| © °|B=| © undea,b,c,d0R si
-3b a -3d c

- 3bd d+b
detf{A)=defB)=1. Atunci A[B = ac a c\_(a
-3bc-3ad -3bd +ac

B
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undea =ac-3bd, S=ad +bc, a, B0R , iar def A[B) = def{ A) [HefB) =1
= AIBOG'.

0 b
0 A-‘A= = def{A-' A)=4b”>0.
~4b 0

b -3
d) A:( a JDG':tA:(a JDG‘Q b=-3(-30)si
a b a

-3b
a’+3p*=1=a=1b=0.
e P'=1,.

b -b
f) Daci A:( 2 J: A+‘A:2( a j (A+‘A)2 =4, -
- a -b a

“+b*> -2ab 2 4p2 =1 _ _
< {a oab a2 +ab2J =4, - {Zab 0 de unde ofinem matricele:
- a =

0 1)(0 -1)(1 0) (-1 O
(—3 0}[3 oj’[o JSI(O —J'
g9 Dinc)= A—‘A=( 0 4bj:(A—tA)2=—16b2I2

~4 0
= (A-A) = 2°b%1, = (A-'A)" = 270",

SUBIECTUL IV

a) f(2)=23.
b) f'(x)=3x2+3In3+3.

2 4 X 2\[?
I RIC 5 A LN

1 4 In3 2 ) 4 In3

w3 _ X
== g(x) - X —ex x-=g
2 2
e) Fie P(n)2®*+2°+...+n° :M, NCIN* .
2 2
P@)1° =2 52 A).
PresupunenP(k) (A) si demonsttm P(k +1) (A), unde k1.
2 2
P(k) 12 + 2% + ...+ k° S5

4



2 2
P(k+1):1* +2° +..+ (k+1)° :w_ Dar
PB+22+. . +k +(k+1)° Pg)—kz(k;rl)z +(k+1)° = (k+1)2§k+2)2 .

De undeP(n) este (A)LINLIN*.
f) Pentrux=1 avem:x® > x°, 3* >e*si 3x>ex= adunand aceste inegafit

f(x)=g(x),0x=1
g h(x)=x°+e*<x®+3% 0Ox=1, de unde
hD)+h(2)+...+h(n)<® +2°. +n° +3 +32 + .. +3" =
2 n
_n*(n+1)° 3 —1),DnDN*_
4 2




